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Aufgabe 5.1. [Rechnen mit komplexen Zahlen]

a) Schreiben Sie die folgenden Zahlen z ∈ C in der Form x+ yi mit x, y ∈ R:

(i) z =
1

1 + i
+

1

2 + i
+

1

3 + i
,

(ii) z =

(
1 + i

1− i

)2

,

(iii) z =
(2 + i)(1 + 2i)

3 + 4i
.

b) Gegeben seien die komplexen Zahlen z1 = 8 + 8
√
3i, z2 =

1
√
3
+ i.

(i) Berechnen Sie von z1, z2, z1 · z2 und z1
z2

den Realteil, Imaginärteil und den
Betrag.

(ii) Berechnen Sie z62 .

Aufgabe 5.2. [Komplexe Gleichungen] Bestimmen Sie alle z ∈ C mit der Eigenschaft

a) z + 3z̄ = 14 + 3i,

b) z2 + z̄2 = 3i,

c)
1

z
+

1

z̄
=

1

2
und |z| = 2,

d)
z

z̄
= i und |z| =

√
2.



Aufgabe 5.3. [Komplexe Gleichungen und Punktmengen]

a) Bestimmen Sie alle z ∈ C mit der Eigenschaft

(i) |z|2 + 3z · Im(z) = −1 + 3i,

(ii) Re(z2) = Re(z)2,

(iii) Im(z2) = Im(z)2.

b) Skizzieren Sie die Punktmengen

(i) A := {z ∈ C | |z − i| < |z + i|} ,
(ii) B := {z ∈ C | |z − 3| > |z + i|} .

Aufgabe 5.4. [Rechnen mit der Eulerschen Formel] Zeigen Sie, dass die folgenden Be-
ziehungen gelten:

sin 2t = 2 sin t cos t und cos 2t = cos2 t− sin2 t.

Abgabe am 16.11.2022 bis 14:00 Uhr in die Briefkästen oder online.


