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1) Kompaktheit des Spuroperators

Es sei Q ein beschrinktes Gebiet mit Lipschitz Rand und wy, eine Folge in H'(Q) mit
ux, — u schwach in H'(Q). Zeigen Sie, dass dann spur u;, — spuru stark in L?(9).

2) Starker Lebesguescher Konvergenzsatz

Sei @ C R™ beschriankt und p € [1,00). Fiir Funktionenfolgen ug, fr : £ — R und
Grenzfunktionen u, f : 2 — R gelte

ur, — u punktweise fast {iberall
Zeigen Sie u € LP(§2) und die Konvergenz uy, — u in LP(2).

Hinweis: Verwenden Sie den Satz von Egoroff. Man reduziere dabei zunéchst auf den Fall
p=1und u=0.

3) Variante der Poincaré-Abschétzung

Sei €2 C R" beschriankt und zusammenhéngend mit Lipschitz-Rand. Zeigen Sie, dass es
eine Konstante C' > 0 gibt, so dass fiir alle u € H(2) gilt

Jull e < © ( [vae+(f )) |



4) Schwache Konvergenz in H'(Q)

Es seien u, uy € H'(Q). Zeigen Sie

up — uwin H'(Q) < u, — v in L*(Q) und Vu, — Vu in L*(Q).

Abgabe am 23.11.15 in der Vorlesung.



