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1) Unterraum auch separabel.

Sei Y ein separabler Banachraum und V' C Y. Zeigen Sie, dass dann auch V
separabel ist. Hinweis: Verwenden Sie eine Basis (yx)reny von Y und, mit ¢, = 1/7,

die Relation
vc () UB., -
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2) Existenz fiir die stationére Navier—Stokes Gleichung.

Zeigen Sie die Existenz der endlichdimensionalen Losungen vy aus dem Beweis
von Theorem 24.1 im Buch [Schweizer, PDE].

Hinweis: Verwenden Sie ”a(v5%, ¢) + b(vilt, o8 o) = (f, ¢)7.

3) Holderstetigkeit von W'r(0, T'; X)-Funktionen.

Zu einem Banachraum X, zu T > 0 und p € (1,00) betrachten wir den Raum
zeitabhiingiger Funktionen W1?(0,T; X). Zeigen Sie, dass es eine Zahl o > 0 gibt,
so dass jede Funktion u € W'?(0,T; X) einen Reprisentanten u € C*([0,T], X)
hat.

Anleitung: Wéhlen Sie als Représentanten von u die stetige Funktion mit u(t) =
spur,(u) fiir alle ¢ € [0, T]. Nutzen Sie aus, dass

to
u(ts) = u(ty) +/ Owu(s)ds firalle 0<t; <t, <T
t1

gilt und verwenden Sie den Hauptsatz.

Abgabe am 25.11.2014.



