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Aufgabe 1 (Aquivalente Definitionen fiir subharmonische Funktionen). (5 Punkte)

Sei Q C R” offen und beschriankt, u € C*(Q,R). Zeigen Sie, dass fiir u die drei folgenden Be-
griffe &quivalent sind: subharmonisch im Distributionssinn, subharmonisch im Mittelwertsinn,
subharmonisch im Viskositatssinn.

Aufgabe 2 (Monotonie der Mittelwerte). (5 Punkte)
Fir u € CY(Bg(0),R) und 0 < r < R definieren wir den Mittelwert

M, (u) = L /BB,« u.

wWyr™—1

Zeigen Sie

a) Fiir u € C?(Bg(0),R) gilt
;;Mr(u) I Au.

wpr™—1 B,

b) Ist u € C°(Bg(0),R) (viskositéts-)subharmonisch, dann folgt aus a), dass r — M,.(u) auf
(0, R) monoton nicht-fallend ist.

Aufgabe 3 (u? auch subharmonisch). (5 Punkte)

Es sei Q C R" eine offene Menge und u € C?*(Q) mit w > 0 in Q. Zeigen Sie: Falls u im
Distributionssinn subharmonisch ist, also

/Vu~Vg0§0 Yo € C(Q)) mit ¢ > 0
Q
gilt, dann ist auch die Funktion u? im Distributionssinn subharmonisch.

Aufgabe 4 (Aulere Kugelbedingung). (5 Punkte)

Sei 2 C R™ eine offene Menge. Zeigen Sie: Falls 02 in x5 € 00 eine duflere Kugelbedingung
erfiilllt, dann ist z( ein reguldrer Randpunkt.



